Test d’hypothese

Objectif : prendre une décision sur la base d’un échantillon d’une
variable aléatoire X.

Méthode : 1. Formuler une hypothéese nulle notée Hq

a tester contre une hypothese alternative notée Hj.

@ On veut tester si une piéce est biaisée : X suit B(p). Ho= piece
équilibrée (p = 0.5) et H;, p # 0.5.
© Nous voulons montrer qu'un médicament est efficace. On introduit

m =
my =

temps de guérison avec médicament
temps de guérison sans médicament’

Ho : my > mg etdonc Hy = mg > mj.

Definition
Un test d’hypothese de Hy relativement a Hy est une expérience telle
que

réussie = on accepte Hy
échec = onrejéte Hy on accépte Hy -

2 types erreur : 18€ espéce on rejette a tort Hy, 18M€ espéce on
accepte a tort Hp.

niveau de signification du test = probabilité maximale de faire une
erreur de premiere espéce.
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Test a l'aide de TCL
X v.a. de moyenne y inconnue de variance o2 connue ou non.

Ho @ = po et Hy @ # po. Niveau de signification :«

(x1,- .., Xn) échantillon de taille n de n copies indépendantes
o X +--+ X

Xi,..., X, de X. ji réalisation de Y = % etZtq.

oZ _

% = Y — pu.

TCL : Z suit N(0, 1) et on connait u, t.q. P[|Z] > Us] = a =
ﬁ(,u — ﬂ)‘ > U, ne se produit qu’avec probabilité a.

o

. /n . .
Si i\ﬂ — po| < uq on garde Hp, sinon on rejette Hy.
ag

Niveau de signification : a.. — test bilatéral.
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Test unilatéral
X v.a. de moyenne . inconnue de variance o connue ou non.

Ho @ < po et Hy > po. Niveau de signification :«

(x1,- .., Xn) échantillon de taille n de n copies indépendantes
o X+ + X

Xi,..., X, de X. ji réalisation de Y = % etZtq.

oZ _

%= Y — pu.

TCL : Z suit (0, 1) et on connait U, t.q. P[Z > U,] = a =
@(ﬂ — p) > U, ne se produit qu’avec probabilité a.

pour o = 0.05, pour U, = 1.65 « =0.01, U, = 2.33

Si @(ﬂ, — o) < U, on garde Hp, sinon on rejette Ho.
g

Niveau de signification : «. — test unilatéral.
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